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1. Na testu iz matematike, prosjetna ocjena jednog odjeljenja u kome je vise od 30, a manje od
50 ucenika, iznosila je 3.6. Pri tome, djevojcice su postigle prosje¢nu ocjenu 4.00, a djecaci
prosjecnu ocjenu 3.25. Koliko je u tom odjeljenju djevojcica, a koliko djecaka?

Rjesenje: Oznacimo sa x broj djevojcica, a sa y broj djecaka. Tada iz uslova zadatka slijedi

dx +3.25y

3.6,
r+y

odakle dobijamo 4x+3.25y = 3.6x+3.6y, odnosno 0.4x = 0.35y. Odavde slijedi da je 8z = 7y,
pa je x djeljivo sa 7, tj. = 7m, za neki prirodan broj m, odakle dobijamo y = 8m. To znaci
da je u razredu ukupno 15m ucenika. Jedini broj koji je djeljiv sa 15 i veéi je od 30, a manji
je od 50, je broj 45. Dakle, u odjeljenju je ukupno 45 ucenika i m = 3, pa je broj djevojcica
x=7-3=21, a broj djecaka je y =8 -3 = 24. O

2. Na slici je dat petougao ABCDUE. Odrediti vrijednost zbira uglova o + 8 + v + 4.

Rjesenje: Neka je F tacka presjeka polupravih CD i AE, a G tacka presjeka polupravih FA
i CB (slika 2.).



Slika 2.

Oznac¢imo sa x ugao kod tjemena F', a sa y ugao kod tjemena G. Zbir unutrasnjih uglova
trougla jednak 180°, pa iz trouglova AFED, AAGB i AFGC dobijamo

x+ 0+ =180°,
a+y+ [ =180°

T4y + 120° = 180°.
Slijedi da je a + 8 + v+ 6 = 300°. O

. Data su éetiri broja: ABBCD, BAC, AC i C. Pocevsi od drugog, svaki broj je jednak
proizvodu cifara prethodnog. Odrediti o kojim brojevima je rije¢. (Razlicita slova oznacavaju
razlicite cifre.)

RjesSenje: Kakoje A-C =C tojeC =0ili A =1. Ako je C = 0, tada je i proizvod
cifara broja ABBCD jednak 0, §to nije ta¢no. Dakle, A = 1. Kako je B-C =1C =10+ C,
to je (B — 1)C = 10. Odavde zaklju¢ujemo da je C' = 2 ili C' = 5. Ako je C = 2, tada je
B = 6 i proizvod cifara broja ABBCD je 612. Ali taj proizvod ne moze biti 612 jer broj
612 ima prost djelilac 17, te u ovom slu¢aju nema rjeSenja. Ako je C = 5, tada je B = 3 i
1-3-3-5-D =315, odakle je D =7, pa su trazeni brojevi 13357, 315, 15, 5. O

. Da li zbir kvadrata dva cijela broja pri dijeljenju sa 4 moze dati ostatak 37 Obrazloziti
odgovor.

Rjesenje: Primijetimo da pri dijeljenju sa 4 ostatak moze biti 0 ili 1 ili 2 ili 3. Dakle, svaki
cijeli broj  moze se napisati u obliku x = 4k + [, gdje je | € {0,1,2,3}. Dobijamo da pri
dijeljenju sa 4 broja x? = 16k? + 8kl + [? ostatak moze biti 0 ili 1, odnosno z? = 4m ili
22 = 4m + 1. Slijedi da je 2% + y? = 4mq + ky + 4my + ks, za neke nenegativne cijele brojeve
my i ma, i ki,ko € {0,1}, pa je 22 + y? = 4(mq + ma) + (k1 + ko) = 4ms + k3, gdje je
ks = k1 + ko € {0,1,2}. Dakle, ostatak pri dijeljenju zbira kvadrata dva cijela broja sa 4 ne
moze biti jednak 3. O



